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1. Numere naturale

Probleme rezolvate

1.R.1 Fie a, b, c trei cifre pare nenule. Ordonati crescator numerele l%, %, b9c,
lbc, bla, 99¢ si 9la .

Solutie. Toate cele trei cifre sunt mai mari decat 1 si mai mici decat 9, prin urmare
1bc < bla < bac <b9c <91a <9ab <99c.

1.R.2 Eliminati cat mai putine cifre din numarul 56767754, astfel incat numarul ramas
sd coincida cu rasturnatul sau.

Solutie. Evident, trebuie eliminata cifra 4, obtinand 5676775. Din acest numar trebuie
eliminate macar inca doua cifre. In concluzie, vom elimina, in total, trei cifre, numarul
ramas fiind 56765, 57775 sau 57675.

1.R.3 Dispunem de cele trei cartonase din imaginea aldturata. Stabiliti
cate numere diferite de trei cifre se pot forma cu aceste cartonase.

Solutie. Cartonasele cu 9 se pot intoarce, obtinand cifra 6. Numerele ce se pot forma
sunt 998, 989, 899, 698, 689, 869, 896, 986, 968, 668, 686, 866, in total 12 numere.

1.R.4 Pe o tabla sunt scrise numerele 1, 2, 3, ..., 100. Cristi si Irina sterg, pe rind, nume-
rele de pe tabla, dupd urmatoarea regula: intai, Cristi sterge numerele de pe locurile
impare, apoi Irina sterge numerele de pe locurile pare din sirul rimas. In continuare,
Cristi sterge numerele de pe locurile impare din noul sir s.a.m.d. Care este ultimul numar
ramas pe tabla?

Solutie. Dupa ce Cristi sterge numerele de pe locurile impare, rdman 50 de numere: 2,
4, 6,...100. Irina sterge numerele de pe locurile pare si raman 25 de numere: 2, 6, 10,
..., 98. Cristi sterge numerele de pe locurile impare; raman 12 numere: 6, 14, 22, ...,
94. Irina sterge numerele de pe locurile pare si riman 6 numere: 6, 22, 38, ..., 86. Cristi
sterge numerele de pe locurile impare si raiman numerele 22, 54, 86, Irina il sterge pe 54
si raman 22, 86 si, in sfarsit, Cristi il sterge pe 22. Ultimul numar rdmas este 86.

1.R.5 a Cate numere de forma E au proprietatea E > 5 ?

b Determinati numerele xyz , stiind cd xyz > yxz sica intre cele doud numere sunt exact

89 de numere naturale.

Solutie. a Pentru x =1, trebuie sa avem z =1, y >2; existd 8 numere cu proprietatea
dorita. Dacd x =2 ,atunci z =1 iy este oarecare, sau z =2 gi y >3 ;existd 10+7=17
numere cu proprietatea data. Pentru x =3, avem z =1 si y este oarecare, sau z =2 si
y este oarecare, sau z=3 si y>4; gasim 2-10+ 6 =26 de numere cu proprietatea din

enunt.



Continuand, gasim:
8+(10+7)+(2:104+6)+(3-10+5)+(4-10+4)+(5:10+3)+(6-10+2)+(7-10+1)+
+8:10=396 de numere.

b Impunem conditia E—E =90, adica E—); =9, prin urmare x =y +1. Nume-

rele cautate sunt 21z,32z,43z,54z,65z,76z,87z,98z , unde z este o cifra arbitrara.

Probleme propuse

1.P.1 Un vecin al unui vecin al numarului 1001 este vecin al unui vecin al numarului
997. Despre ce numar este vorba?

1.P.2 Daca 49549 <495xy <49743 <4924t , aratatica x+y+z+t>13.

1.P.3 Diferenta dintre rotunjirea numarului 374439 la ordinul sutelor si rotunjirea
numarului 353567 la ordinul zecilor este 21150. Determinati cifrele a si b.

1.P.4 Notam cu max (a,b) pe cel mai mare dintre numerele a $i b si cu min(a,b) pe cel
mai mic dintre numerele a si b. Calculati max (4,max (3,5)) - min(max (2,3),min(5, 6)) )
1.P.5 Anul 1790 are proprietatea ca suma cifrelor sale este 17.

a Din ce secol face parte acest an?
b Cati ani din secolul respectiv, scrisi cu cifre arabe, au suma cifrelor 17?

1.P.6 Determinati cel mai mare numér natural cu proprietatea ca oricare doud cifre
consecutive formeaza un numar care se imparte exact la 23.

1.P.7 Determinati cifrele x, v, z, a si b, stiind ca (x + 1) . (y + 2) . (z + 3) =13ab .

1.P.8 Un numar de cel putin trei cifre distincte se numeste ondulat daca printre cifrele
sale exista trei cifre alaturate a, b, ¢ astfel incat fie a <b >c, fie a > b < c. Calculati

suma dintre cel mai mic si cel mai mare dintre numerele ondulate de patru cifre.

1.P.9 Se numeste palindrom un numar care coincide cu rasturnatul sau.
Mergand cu masina, cu viteza constantd, Adrian observa la ora 9:10 ca pe kilometrajul
de la bord apare numarul 12921. La ora 11:00, pe kilometraj apare urmatorul numar
palindrom. La ce oréd va observa Adrian a treia oara un astfel de numar?

1.P.10 Determinati numerele abcd pentrucare a<b<c<d si a-b=c+d.

1.P.11 Determinati toate numerele de cinci cifre cu proprietatea ca fiecare cifra, ince-
pand cu cea a zecilor, este strict mai mare decat suma cifrelor scrise la dreapta sa.

ONM 2008

1.P.12 Taiem zece cifre din numarul 3021302130213021, astfel incat numarul ramas
sa fie cel mai mic posibil. Care este numarul ramas?
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1.P.13 Se considerda numarul obtinut prin scrierea, unul dupa altul, a tuturor numerelor
de la 1 la 100. Aflati cel mai mare numar care se poate obtine stergand o suta de cifre.

1.P.14 Determinati cel mai mic numar natural care are produsul cifrelor egal cu 240.

1.P.15 Determinati cel mai mic si cel mai mare dintre numerele de trei cifre pentru care
cifra din mijloc este produsul celorlalte doua cifre. Cate astfel de numere exista?

1.P.16 Numarul abcba reprezinta codul unui seif pe care Maria doreste sa il deschida.
Fata stie ca suma cifrelor de pe locurile pare ale numarului este egald cu suma cifrelor
de pe locurile impare. Care este cel mai mare numar de incercari pe care trebuie sa le
facd Maria dacé are ghinion si nimereste mai intai toate combinatiile gresite?

1.P.17 Determinati cel mai mic si cel mai mare dintre numerele de 200 de cifre In a céror
scriere apare de exact o suta de ori cifra 1.

1.P.18 Fie x, y si z trei numere naturale nenule astfel incat x>3y—-2, z<y+2
si 3z > x +8. Stabiliti ordinea numerelor x, y siz.

1.P.19 Cate inegalitati de forma alb <8c2 putem scrie?

1.P.20 Se scriu, unul dupa altul, primele 100 de numere pare nenule, apoi urmatoarele
100 de numere impare: 24681012...200201203...399. Care este cifra de pe locul 399
in numarul astfel format?

1.P.21 Se considera numarul N =102003000...9900...0. Stabiliti pe a cata pozitie

99de0

a numarului N se afla cel de-al 100-1lea zerou al numarului.

1.P.22 Pe o tabla sunt scrise numerele 1, 2, 3, ..., 100. Lucian si Dana sterg, pe rand,
numerele de pe tabld, dupa urmaitoarea reguld: intdi, Lucian sterge numerele de pe
locurile impare, apoi Dana sterge numerele de pe locurile pare din sirul rimas. in con-
tinuare, Lucian sterge numerele de pe locurile pare din noul sir s.a.m.d. Care este ultimul
numar ramas pe tabla?

1.P.23 Pe ecranul unui calculator sunt scrise toate numerele de la 1 la 1000. Ana utili-
zeaza un program care sterge de pe ecran numerele care contin cifra 3. Cate cifre de 0
raman scrise pe ecran?

1.P.24 Pe o tabla este scris numarul 123. La fiecare pas, putem inlocui numarul de pe
tabla cu numarul care se obtine schimband intre ele locurile a doua cifre ale numarului
existent pe tabla in acel moment (de exemplu, din 123 putem obtine 132, dupa un pas,
dar nu si 312). Aratati ca dupa 123 de pasi nu se poate obtine numarul initial.

1.P.25 Pe o tabld este scris numarul 7654321. Avem voie sa efectudm urmatoarea trans-
formare a numarului scris pe tabld la un moment dat: alegem doua cifre alaturate,
scadem 1 din fiecare si le schimbam locurile. Care este cel mai mic numair ce se poate
obtine dupa efectuarea unor astfel de transformari?



2. Operatii cu humere naturale

Probleme rezolvate

2.R.1 Determinati numerele ale caror suma si produs sunt, ambele, egale cu 20.
Solutie. Deoarece 20=2-10-1-...-1=4-5-1-...-1=2-2-5-1-...-1, solutiile probemei
sunt: 2, 10, 1,1,...,1 sau 4,5, 1,1,...,1 sau2,2,5, I,1,...,1.
M —
8del 11del 11del
2.R.2 Aflati cifra unitatilor numarului 4=1-2-3-4-5-6-7-8-9-1-3-5-7-9.

Solutie. Descazutul contine factorul 5 si cel putin un factor par, deci are cifra unitatilor
0. Scazatorul contine factorul 5 si toti ceilalti factori sunt numere impare, deci are cifra
unitatilor 5. Rezulta ca ultima cifrd a numarului 4 este 5.

2.R.3 In dreapta unui numar natural de doua cifre scriem de incé doua ori acest numar.
De cate ori este mai mare numarul astfel obtinut decat cel initial?

Solutie. Fie ¢b numirul initial. Numarul nou obtinut este ababab = ab-10000 +

+E-100+%=E-10101, care este de 10101 ori mai mare decét cel initial.

Altfel: folosind algoritmul de impartire, avem ababab : ab=10101, rest 0.

2.R.4 Spunem ca un numar este complet dacd este suma a doi termeni, unul de cinci
cifre, celdlalt de patru cifre, iar scrierile celor doi termeni cuprind, Tmpreuna, toate
cifrele nenule. Daca M si N sunt doud numere complete, aratati cd M — N <90126.

Solutie. Cea mai mare valoare pe care o poate lua numarul M este 106173 (de exemplu,
pentru 97531+ 8642 ), iar cea mai mica valoare pe care o poate lua numarul N este
16047 (de exemplu, pentru 13579 + 2468 ). Rezultd ca M — N <90126.

2.R.5 Cate numere de forma abc au proprietatea ca 4 - bc=7-cb?

Solutie. Din 4(10b + c) = 7(10c + b) obtinem b =2¢. Cum b si ¢ sunt nenule (apar ca

prime cifre ale unor numere), avem patru modalitdti de alegere a perechii (b, c) . Pentru
fiecare astfel de pereche, cifra a poate fi aleasd in cate noud moduri, deci obtinem
4.9=36 de numere.

2.R.6 Prima cifra a unui numar natural de sase cifre este 6. Dacd se muta aceasta cifra
la sfarsit, se obtine un numar de patru ori mai mic. Aflati numarul.

Solutia 1. Avem 6abcde : 4 = abcde6 . Efectuam impartirea, folosind algoritmul uzual:
cum 6:4=1(rest 2), Inseamna cd a=1. Din 61:4=15(rest 1), rezultd b=35. Apoi,
615:4=153(rest 3), asadar ¢=3.

Deoarece 6153:4=1538(rest 1), deducem ca d =8. in sfarsit, din 61538:4=15384
(rest 2), gdsim e =4, iar 615384 :4 =153846 . Numarul cautat este 615384.
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Solutia 2. Numarul dorit este 6abcde = 600000+ N , cu N = abcde . Din datele proble-
mei, 600000+N =4-(10N +6). Rezultd cd N =599976:39 =15384, deci numirul
cautat este 615384.

2.R.7Fie a,b,c,d, x, y,z,t cifre astfel incat 0<a<b<c<d si dcha=abcd + xyzt .

Determinati toate valorile posibile ale sumei S = xyzt + tzyx .

ONM 2013

Solutie. Din dcba —abcd = xyzt ,cu a<d , obtinem t=10+a—d .

Daca b=c, atunci z=y=9 si x=d—-1-a, asadar x+7=9, y+z=18 si obtinem
S=1001(x+1)+110(y+x)=10989 . Dacd b<c,atunci z=9+b—c, y=c—b—1 si
x=d—a,prinurmare x+7=10, y+z=28,iar $=10890.

Probleme propuse

2.P.1 Un melc urca pe un stalp cu inaltimea de 4 m, pornind de la baza acestuia. Cat timp
soarele e pe cer, melcul urca 70 cm, dar noaptea adoarme si aluneca 40 cm. In a cata zi
ajunge melcul in varful stalpului?

2.P.2 Cosmin si Paul sunt doi curieri care trebuie sa distribuie niste materiale publicitare
locuitorilor de pe Strada Lunga. Ei pleaca de la biroul lor, aflat pe Strada Lunga,
la numarul n: Cosmin catre stanga, pana la numarul 26 al strazii, iar Paul catre dreapta,
pand la numarul 556 al strazii. Cei doi curieri lasa cate un pliant la fiecare numar al
strazii, numarul total de pliante distribuite de fiecare dintre ei fiind acelasi. Aflati nu-
marul 7.

2.P.3 In adunarea UNU + UNU = DOI, literele diferite reprezinti cifre diferite. Calcu-
lati suma numerelor UNU care verifica egalitatea.

2.P.4 Suma a 17 numere naturale distincte este 152.
a Aflati produsul numerelor.
b Determinati cele 17 numere.

2.P.5 Determinati cea mai mica si cea mai mare dintre valoarile posibile ale numarului
A =abc+ ach + bac + bca + cab + cba , unde a, b si ¢ sunt cifre nenule distincte.

2.P.6 a Aratati cd abcabc se imparte exact la 1001.
b Aflati catul si restul impartirii lui ababa la 101.

2.P.7 Determinati numerele naturale abc cu proprietatea ca abc=90-a+25-b.

2.P.8 Gsiti numerele naturale abcd pentru care abced +bed +cd +d =3000 .

2.P.9 Determinati numerele naturale abcd pentru care aaaa — bbb+cc—d =1234.
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2.P.10 Suma a doua numere naturale M si N este 160. Daca stergem una dintre cifrele
lui M, se obtine numarul N. Aflati numerele M si N.

2.P.11 Determinati numerele naturale care, adunate cu suma cifrelor lor, dau rezultatul
78912.

2.P.12 Determinati numerele naturale care se micgoreaza cu 2017 atunci cand le stergem

ultimele doua cifre.
OJM 2017

2.P.13 Aflati numerele naturale de doua cifre care se mdresc de sapte ori atunci cand li
se adauga o cifra (ordinea cifrelor initiale nu se schimba).

2.P.14 Pe un raft sunt 11 pungi cu cate 5 bomboane. 10 dintre pungi contin bomboane
care cantiresc 10 g fiecare, iar bomboanele din cea de a unsprezecea punga sunt mai
usoare cu 1 g. Folosind un cantar cu afisaj, dorim sa determindm, din cel mult doua
cantariri, care este punga cu bomboane mai ugoare. Cum putem proceda?

2.P.15 La un turneu de fotbal in sala participa patru echipe. Se acorda 2 puncte pentru
o victorie, 1 punct pentru un meci egal si 0 puncte pentru o infrangere. Oricare doua
echipe joaci intre ele un singur meci. In clasamentul final nu exista echipe cu acelasi
numdr de puncte. Care este numarul minim de puncte pe care il poate avea echipa
castigatoare?

2.P.16 Pe o masa sunt 31 de cartonase, pe care sunt scrise numerele 1, 2, 3, ..., 31. Alex
si Bogdan isi aleg cate 15 cartonase si observa ca suma numerelor de pe cartonasele lui
Alex este triplul sumei numerelor de pe cartonasele lui Bogdan. Aflati numarul scris pe
cartonasul rdmas pe masa.

OJM 2016

2.P.17 Impartiti numerele naturale de la 1 la 32 in doua grupe, ambele avand acelasi
numar de numere si aceeasi suma a numerelor.

2.P.18 Sapte numere naturale cu suma 18 sunt agezate pe un cerc. Aratati ca existd doud
numere vecine pe cerc cu suma cel putin egala cu 6.

2.P.19 Constantin are 144 de bile, pe care le distribuie in patru cutii, respectand urma-
toarele reguli:

i numarul bilelor din prima cutie difera cu 4 de numarul bilelor din a doua cutie;

ii numarul bilelor din a doua cutie diferd cu 3 de numarul bilelor din a treia cutie;

iii numarul bilelor din a treia cutie difera cu 2 de numarul bilelor din a patra cutie;

iv In prima cutie se afla cele mai multe bile.

Care este numarul maxim de bile pe care Constantin le poate pune in a doua cutie?

2.P.20 Adunand doua cate doua patru numere diferite, cinci dintre cele sase sume care
se obtin sunt 5, 7, 8, 9 si 11, iar a sasea este egala tot cu una dintre aceste valori. Aflati
numerele.

2.P.21 Determinati cifrele distincte nenule x, y, z,¢,u siv, daca E =8-tuv.
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2.P.22 Koallo este un copil care locuieste in frumosul ordgel Oloko din Nigeria. Fiind
pasionat de matematica, el observa ca, daca inlocuieste cu cifre distincte literele K, O,
A, L si inmulteste numarul de cinci cifre corespunzator numelui orasului cu 11, obtine
numarul ce corespunde numelui sdu. Cu ce cifre trebuie inlocuite cele patru litere?

Concurs Canada

2.P.23 Reconstituiti inmultirea alaturata, stiind ca literele distincte a 3 b x
nu reprezintd, obligatoriu, cifre distincte. c d
e f 3 g
h i k
2 x y 3
2.P.24 Determinati cifrele a, b, ¢ si d, stiind ca cbba -abc = abcdba .
2.P.25 Reconstituiti impartirea:
®* % % % % % % . x x 1 = 8 & & &
% % %
= = = % % % %
% % % %

2.P.26 Numerele naturale n si 5n au, fiecare, numar par de cifre. Demonstrati ci in
scrierea lui n apare cifra 1.

2.P.27 Demonstrati cd suma numerelor abcde si edcba are cel putin o cifra para.

2.P.28 Spunem ca un an este foarte par daca scrierea sa este de patru cifre, toate pare.
a Determinati cea mai mare distanta posibila intre doi ani foarte pari succesivi.

b Este usor de observat ca distanta minima intre doi ani foarte pari succesivi este 2.
Care este a doua cea mai mica distantd posibila intre doi ani foarte pari succesivi?

Concursul Traian Lalescu, 2016

2.P.29 Numim o/impic un numar natural care poate fi scris ca suma de doud numere
naturale distincte avand aceeasi suma a cifrelor. Demonstrati cd printre numerele de
forma 99...9, neN", existd o infinitate de numere olimpice si o infinitate de numere
nde9
care nu sunt olimpice.
ONM 2012
2.P.30 Un numar natural 4 este scris cu » cifre nenule, n>1. Numadrul B se obtine din

numarul 4 prin rearanjarea cifrelor acestuia. Se stie cd 4+ B=100...0.
nde0

a Pentru n =3, dati exemplu de numere 4 si B avand proprietatile din enunt.
b Aratati ca n este numar natural impar.
¢ Demonstrati ca in scrierea lui 4 exista cel putin o cifra egala cu 5.

OJM 2013
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3. Ordinea efectuarii operatiilor

Probleme rezolvate

3.R.1 Adugati paranteze astfel incat rezultatul calculului 7-3+5-3-2+8 -2 sé fie, pe
rand, 24, 103, respectiv 528.

Solutie. Avem: 7-(3+5)—3-(2+8)-2=24, 7-[3+(5-3)-2+8]-2=103, respec-
tiv [7-(3+5)-3]-(2+8)-2=528.

3.R.2 Stabiliti paritatea numarului (2a +3b+ 5) . (l +54+494+13+---+ 101) ,unde a si b

sunt doud numere naturale.

Solutie. Suma din ce-a de-a doua paranteza are 26 de termeni impari, deci este un numar
par. Prin urmare, produsul celor doua paranteze este par, indiferent de valorile nume-
relor a si b.

3.R.3 Elevii unei scoli au mers intr-o excursie. Fiecare copil are un anumit numar (nenul)
de bancnote de 10 lei: 453 de elevi au cel putin 10 lei, 320 au cel putin 20 de lei, 290, cel
putin 30 de lei, 164, cel putin 40 de lei, 137, cel putin 50 de lei, 115, cel putin 60 de lei,
99, cel putin 70 de lei, 81, cel putin 80 de lei, 40, cel putin 90 de lei, iar 25 au exact
100 de lei. Aflati ce suma au, 1n total, elevii participanti la excursie.

Solutie. Numarul elevilor care au avut exact 10 lei este 453—-320=133, numarul
elevilor care au avut exact 20 de lei este 320—290=30 s.a.m.d. Suma totala este

10-(453-320)+20-(320—290) +30-(290 —164) + 40-(164 —137) +50- (137 115 +
+60-(115-99)+70-(99 —81)+80-(81-40) +90-(40 - 25) +100-25=17240 lei .

3.R.4 Spunem ca unui numar # i se aplica o transformare interesanta daca n se inmul-
teste cu 2, apoi rezultatul se mareste cu 4; spunem ca lui n i se aplica o transformare
deosebita daca n se Inmulteste cu 3, apoi rezultatul se mareste cu 9; spunem ca lui n
i se aplicd o transformare minunatd daca n se inmulteste cu 4, apoi rezultatul se mareste
cu l6.
a Aratati ca existd un singur numar natural care, prin trei transformari succesive, una
interesanta, una deosebitd si una minunata, aplicate in aceasta ordine, devine 2020.
b Determinati numerele naturale care, in urma a doud transformari succesive diferite
dintre cele trei, devin 2014.

ONM 2014

Solutie. a Trebuie determinate numerele » pentru care 4[3(2n + 4) + 9] +16=2020.

Obtinem n=80.

b O transformare deosebitd are drept rezultat un numar care se imparte exact la 3, iar
una minunata are drept rezultat un numar care se imparte exact la 4. Numarul 2014 nu
se imparte exact nici la 3, nici la 4, prin urmare ultima transformare aplicatd nu poate
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fi decat una interesanta, aplicatd numarului 1005, care se obtine in urma primei transfor-
mari. Cum 1005 este impar, prima transformare nu poate fi decat una deosebita, iar
numarul initial este 332.

3.R.5 Determinati numerele naturale a si b pentru care ab+3a+2b=15.
Solutie. Avem a(b+ 3) +2b=15, de unde a(b+ 3) +2(b+ 3) =15+6=21, asadar

(a+2)(b+3)=21.Deoarece a+2>2 si b+323, obtinem cazurile:

.La+2=3si b+3=7,deunderezultacd a=1 si b=4;
II. a+2=7 si b+3=3, de unde obtinem solutia a=5 si b=0.

Probleme propuse

3.P.1 Stim ca avb=2a+3b+1 (de exemplu, 293=2-2+3-3+1=14).
Calculati (594)v3.

3.P.2 Determinati numerele naturale x si y pentru care
(1+2-x-y+7-5):(123—99)-5+13=23 .

3.P.3 Adaugati paranteze in relatia 1+2-3+x—4-5:6-7 =38, astfel Incat egalitatea

sa fie adevarata pentru x =4.

3.P.4 Adaugati paranteze, astfel incat egalitatea 1+2:3+4:5+6:7+8:9+10=11 sa
fie adevarata.

3.P.5 Folosind patru cifre de 2, operatiile aritmetice si paranteze, obtineti (pe rand)
rezultatele 0, 1, 2, 3, 4, 551 6.

3.P.6 Folosind 2001 cifre de 3, operatiile aritmetice si paranteze, obtineti rezultatul 37
in cel putin doud moduri.

3.P.7 Adaugati paranteze in expresia 3-17 +32:4 + 3, astfel Incat sa obtineti:
a cel mai mic numaér posibil;
b cel mai mare numar posibil.

3.P.8 Printre numerele 7353, 9674, 1942, 8741, 6496, 6431, 7896, 8286, 3764 si 5553
existd un intrus: acesta nu respecta relatia dintre cifre existentd pentru celelalte noua
numere. Determinati acest intrus.

3.P.9 Determinati valorile numarului natural »>3, stiind cd ultima cifrd a sumei
1-2+1-2-34+...41:2-3-...-n este 2.

3.P.10 Calculati: 101+97+93+...45-(99+95+91+...+3).

3.P.11 Calculati: (1+2—3+4+5—6+7+8—9+---+100+101—102):17.

3.P.12 Calculati: 1000-998 —998-996 +996-994 —-994-992 +...+8-6—6-4.
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3.P.13 Consideram egalitatea 10203 o...0101=x, unde casutele pot fi completate

cu unul dintre semnele ,,+ “ sau ,,— . In plus, putem folosi paranteze pentru asocierea
termenilor. Decideti daca exista vreo modalitate prin care sa otinem rezultatul:
ax=2; b x=1.
3.P.14 Calculati:
a4d=9+99+999+...+99...9 bB=2+22+222+..+22...2.

— —

100de 9 100de 2

3.P.15 Numarul 4 are 30 de cifre, toate egale cu 3, iar numarul B are 90 de cifre, toate
egale cu 9. Cate cifre are produsul numerelor 4 si B?

3.P.16 Aritati ca (abed —E):1000+(@—J):100+(§—d):10+d >a+b+c,
oricare ar fi cifrele a, b, ¢ nenule si d cifra oarecare. Cand are loc egalitatea?

3.P.17 Produsul a doud numere este 432. Daca primul dintre ele se mareste cu 18, iar al
doilea se micsoreaza de doua ori, atunci produsul rimane neschimbat. Aflati numerele.

3.P.18 Se dau numerele a, b, c, astfel incat a(b+c)=180, c(b+¢c)=720 si c—a=9.
Aflati a+c.

3.P.19 Se considera numerele naturale a, b si ¢, astfel incat a+2b+3c=146 si
3a+2b+c=106. Calculati (2a + b) . (b + 20) .

3.P.20 Se considera numerele naturale a, b, c si d, astfel incit a+b=11, b+c=22,
iar ¢+d =33. Calculati (2a+5b+7c+4d):(a+d).

3.P.21 Determinati numerele naturale « si b pentru care ab + 5a +2b =20.

3.P.22 Aflati numerele naturale de trei cifre abc , cu proprietatea ca b cac=c-ab+10.

OJM 2014

3.P.23 Aflati numerele naturale de doua cifre ab, stiind ca ab= (a - b) . (E - 3) .

3.P.24 Se considera produsul P = ab-cd -e. inlocui‘gi cele cinci litere cu cifrele 1, 2, 3,
4, 5, folosind fiecare cifra o singura data, astfel incat produsul P sa fie maxim.

3.P.25 Fie n>2 un numdr natural. Spunem cd numarul natural a,a,...a, are proprie-
tatea (P) dacd aya,...a,=a,-a,-...-a, +a, +a, +...+a,. Determinati toate numerele

naturale care au proprietatea (P) .
ONM 2017
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